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Πράξεις με πραγματικούς αριθμούς 
 

Διδακτικοί στόχοι 

• Υπενθυμίσεις και συμπληρώσεις σχετικά με τις πράξεις 

• Εμπέδωση των ιδιοτήτων των δυνάμεων 

• Κατανόηση των ιδιοτήτων και απλών πράξεων με τετραγωνικές ρίζες 

Α. Δυνάμεις πραγματικών αριθμών 

Ορισμός της δύναμης 

Αν α είναι ένας πραγματικός αριθμός και ν είναι ένας θετικός ακέραιος, τότε η δύναμη αν 

ορίζεται ως το γινόμενο: 𝛼 ⋅ 𝛼 ⋅ 𝛼 ⋅⋅⋅ 𝛼 (ν παράγοντες). Ο αριθμός α λέγεται «βάση» και ο 

αριθμός ν ονομάζεται «εκθέτης». 

 

 

 

 

Ορίζουμε επίσης α0 =1, για κάθε αριθμό α≠0. Η δύναμη 00 δεν ορίζεται. 

Παράδειγμα 

 

 

3 ∙ 3 ∙ 3 ∙ 3 ∙ 3  =    35 

 

             (πενταπλό γινόμενο του 3 με τον εαυτό του) 

   

Δυνάμεις με αρνητική βάση 

(αρνητική βάση)ζυγός εκθέτης =  + 

(αρνητική βάση)μονός εκθέτης =  − 

𝛼𝜈 = 𝛼 ⋅ 𝛼 ⋅ 𝛼 ⋅⋅⋅ 𝛼 

 

             ν παράγοντες 

 

Διαβάζουμε: 

3 εις την πέμπτη 
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Ιδιότητες 

Για οποιουσδήποτε αριθμούς α, β ≠ 0 και οποιουσδήποτε θετικούς ακέραιους μ, ν 

ισχύουν: 

𝜶𝝁 ⋅ 𝜶𝝂 = 𝜶𝝁+𝝂 

 
𝜶𝝁: 𝜶𝝂 = 𝜶𝝁−𝝂  

 
(𝜶𝝁)𝝂 = 𝜶𝝁𝝂 

 
𝜶𝝁 ⋅ 𝜷𝝁 = (𝜶𝜷)𝝁 

 
𝜶𝝁: 𝜷𝝁 = (𝜶: 𝜷)𝝁 

 

𝛂𝟓 ∙ 𝛂𝟑 = 𝛂𝟖 

 

𝛂𝟓: 𝛂𝟑 = 𝛂𝟐 

  

 

(𝜶𝟓)
𝟑

= 𝛂𝟏𝟓 

  

 

(𝛂𝛃)𝟑 = 𝛂𝟑𝛃𝟑 

 

  

 

(
𝛂

𝛃
)

𝟑

=
𝛂𝟑

𝛃𝟑
 

 

 

Β. H τετραγωνική ρίζα 

Ορισμός 

Οι ρίζες «ενώνονται»: 

στον πολλαπλασιασμό:  √10 ⋅ √2 = √20 

στην διαίρεση:   √10 ∶ √2 = √5 

όμως όχι στην πρόσθεση ούτε στην αφαίρεση! 

𝛂 ∙ 𝛂 ∙ 𝛂 ∙ 𝛂 ∙ 𝛂 ∙ 𝛂 ∙ 𝛂 ∙ 𝛂 

𝛂 ∙ 𝛂 ∙ 𝛂 ∙ 𝛂 ∙ 𝛂
𝛂 ∙ 𝛂 ∙ 𝛂

 

(𝛂 ∙ 𝛂 ∙ 𝛂 ∙ 𝛂 ∙ 𝛂) ∙ 

(𝛂 ∙ 𝛂 ∙ 𝛂 ∙ 𝛂 ∙ 𝛂) ∙ 

(𝛂 ∙ 𝛂 ∙ 𝛂 ∙ 𝛂 ∙ 𝛂) 

 

 𝛂 ∙ 𝛃 ∙ 𝛂 ∙ 𝛃 ∙ 𝛂 ∙ 𝛃 

= 𝛂 ∙ 𝛂 ∙ 𝛂 ∙ 𝛃 ∙ 𝛃 ∙ 𝛃 

𝛂

𝛃
∙

𝛂

𝛃
∙

𝛂

𝛃
=

𝛂 ∙ 𝛂 ∙ 𝛂

𝛃 ∙ 𝛃 ∙ 𝛃
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√10 + √2  δεν ισούται με √12 

√5 − √3  δεν ισούται με √2 

Μεθοδολογία 

• Για να απλοποιήσουμε μια παράσταση με δυνάμεις: 

1. Χρησιμοποιούμε τις ιδιότητες, σύμφωνα με την προτεραιότητα. 

2. «Ενoποιούμε» τις δυνάμεις για κάθε αριθμό και κάθε μεταβλητή. 

Παράδειγμα 

𝐴 =
𝑦5 ⋅ 𝑥 ⋅ (𝑥3)2

𝑦8 ⋅ 𝑥5
 

𝐴 =
𝑦5 ⋅ 𝑥 ⋅ 𝑥6

𝑦8 ⋅ 𝑥5
 

𝐴 =
𝑦5 ⋅ 𝑥7

𝑦8 ⋅ 𝑥5
 

𝐴 =
𝑥7

𝑦3
 

• Για να απλοποιήσουμε μια παράσταση με ρίζες: 

 

1. Αν η ρίζα υπολογίζεται ακριβώς, την υπολογίζουμε. 

2. «Ενοποιούμε» τις όμοιες ρίζες. 

Παράδειγμα 

𝛢 = √16 + 𝟐√𝟓 + 𝟒√𝟐 + 𝟔√𝟓 − √𝟐 

𝐴 = 4 + 𝟖√𝟓 + 𝟑√𝟐 

Παρατηρήσεις 

1. Ο αρνητικός εκθέτης αντιστρέφει το κλάσμα: 

 

(
5

4
)

−2

  =     (
4

5
)

2

 

 

Με άλλα λόγια, μεταφέρει τον αριθμό από τον αριθμητή στον παρονομαστή και 

αντίστροφα: 

 

5−3

2−4
    =     

24

53
 

 

 

2. Για να απλοποιήσουμε ρίζες μεγαλύτερων αριθμών: 

 

√20 

 

Σκεφτόμαστε: Ποιος πολλαπλασιασμός μου δίνει αποτέλεσμα 20; 



   
Μαθηματικά Γ Γυμνασίου  
 

5 
 

 

2 ⋅ 10 = 20    𝜅𝛼𝜄    4 ⋅ 5 = 20 

 

Θα επιλέξουμε το 4 ⋅ 5 γιατί ξέρουμε την √4 

 

√20 = √4 ⋅ √5 = 2 ⋅ √5 

Ασκήσεις εμπέδωσης 

1. Να μετατρέψετε τις εκφράσεις σε μία δύναμη, χρησιμοποιώντας τις ιδιότητες. 

53 ∙ 57 = 

39: 35 = 

(23)4 = 

57 ∙ 27 = 

89: 49 = 

2. Να απλοποιήσετε τις ρίζες: 

√8 =   √45 =  √300 = 

3. Να απλοποιήσετε την παράσταση: 

𝛢 =
(𝑥2𝑦)3𝑥𝑦5

𝑥3 ⋅ (𝑦4)2 ⋅ 𝑥2
 

 

 

 

Αριθμητικές παραστάσεις 

Να υπολογίσετε τα αποτελέσματα των αριθμητικών παραστάσεων: 

 

( ) ( )= − −  −  −
22 3Α 3 2 4 2 1  

( ) ( )=  +  − − −
2 23Β 2 10 2 7 3 5  

( ) ( ) ( ) ( )=  − + − − −  −
2 4 3

Γ 4 3 5 1 3 2  

( )= − −  −  + −
35 0Δ ( 2) 3 7 2 5 1 2023  

 

Να υπολογίσετε τις δυνάμεις: 

i.  ( )
2

12−
 

ii.  ( )
3

10+
 

iii.  ( )
5

2−
 

iv.  ( )
3

3− −
 

v.  ( )
2

5−
 

vi.  ( )− −
6

1  

Ασκήσεις 

1 

2 


